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Известно, что начало исследований, связанных с аппроксимацией на 

всей оси, было положено С.Н.Бернштейном, который ввёл понятие 

наилучшего приближения функции, заданной на бесконечном интервале 

посредством целых функций конечной степени и создал теорию приближения 

на всей оси ).,(= R  Пусть )),(:=,(1)(  RR pLp  – пространство 

измеримых и суммируемых в p -й степени на всей оси R  функций f  с 

конечной нормой  
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При этом )(RL  – пространство измеримых и ограниченных на R  



функций с нормой ;}|:)(|{:=
)(

R
R




xxfvraisupf
L

 N  – множество натуральных 

чисел; {0};=  NZ R  – множество положительных чисел вещественной оси. 

Через )()( Rr

pL  ))(=)(;,(1 (0) RRZ pp LLrp   обозначим множество функций 

),()( Rr

pLf   у которых производные 1)( r -го порядка 1)( rf  локально 

абсолютно непрерывны, а производные r -го порядка )(rf  принадлежат 

пространству .1),(  pLp R  Всюду далее, как в [1], структурные свойства 

функции )(RpLf   характеризуем скоростью стремления к нулю 

обобщённым модулем непрерывности m -го порядка r -й производной 
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– средние Стеклова функции ).(RpLf   

Символом )1,<<(0,  pB p   будем обозначать сужение на R  

множества всех функций экспоненциального типа ,  принадлежащих 

пространству ).(RpL  Величину  

 pBggffA ppp 1},:{inf:=)( ,  
называют наилучшим приближением функции )(RpLf   элементами 

подпространства ).1,(,   pB p R  
 

Введём следующую экстремальную характеристику  
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где 2;<0;,;;   qtmr RNZ     – неотрицательная измеримая суммируемая 

на отрезке ][0, t  функция, не эквивалентная нулю. Этот величина достоточно 

хорошо изучена в работах [1-4]. 

Теорема 1. Пусть 2<0,/<<0,,,   qtrm  RZN  и   – некоторая 

неотрицательная измеримая суммируемая на отрезке ][0, t  функция, 

тождественно не равная нулю. Тогда выполняются неравенства 
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Из теоремы 1 вытекают следующие 

Следствие 1. Пусть выполнены все условия теоремы и, кроме того, 

весовая функция 0  является суммируемой на отрезке ].[0, t  Тогда при 

любом )/(43<0 t  справедливо равенство  
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Следствие 2. Если в утверждении следствия 1 полагать ,1/= mq  ,Nm  

1)(   и ,)(    то соответственно получаем равенства:  
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Если введём новую экстремальную характеристику  
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тогда имеет место следующие:   

Следствие 3.  Пусть 2<0,,   prm ZN  и )(g  – некоторая 

неотрицательная измеримая суммируемая на отрезке ][0,a  функция, где 

].(0,a  Тогда справедливы неравенства  
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При этом, если  
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Теорема 2.  Пусть 2,<0,,   prm ZN  ,R  ),/(43<0 h  )(  – 

некоторая суммируемая на отрезке ][0, t  функция, тождественно не равная 

нулю. Тогда имеет место равенство  
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 где  .,0,1,2,= rs   

Отметим, что аналогичные задачи в пространстве Бергмана рассмотрены 

в работе [5]. 
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